Devoir de Mathématiques

Exercice 1

(18 p 285, TransMath 19
1. Construisez une ligne brisée ABCDE telle que :

AB=4,BC=3,CD=2etDE=2 (encm) et (I§A,I§é)=—?, CB, D)=—%, (56,5E)=%

2. @) Justifiez I'égalité (AB,DE |=(AB,BC|+|BC,CD|+|CD,DE|.
En utilisant larelation de Chasles deux fois,

|AB,DE |=|AB,BC|+|BC,DE|=|AB,BC|+|BC,CD +|CD ,DE|
b) Déduisez-en une mesure de (AB,DE| -

5A,BC1=—2"  (AB.BC|l=rr_ 2T .
Comme [BA,BC|= = [AB,BCI=m s
oB.D)=-"" . (B5.D)on T
comme (CB,CD)— 5 (BC,CD)—n =5
5C,DE)=T . (CD .DE|=m+ =27
comme [DC,DE |= 3 (CD,DE)_n+3_ A
Delarelation éablie au a) on déduit que (KE,ISE)=§+§+43—”=27T.

3. Justifiez lacolinéarité de AB et DE, et déduisez-en leréel ktel que DE=kAB.
Comme |AB,DE |=2r , lesvecteurs AB et DE sont colinéaires de méme sens.

CommeAB=4¢et DE=2,DE = 1—ABetcomme AB et DE ont méme sens,

2
— l —
DE=—AB.
2

Exercice 2
(129 p 174, TransMath 19

Lasuite (u,) est définie pour tout entier naturel n par u, = 3" + 4n— 3. On note (V) et (Wy) les suites
définies par v, = 3" et w, = 4n - 3.
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1. Démontrez que (W) est une suite arithmétique.
Wit —Wh=4(N+1)—3—(4n—-3) =4n+ 4 -3 —4n + 3 = 4. Lasuite (w,) est donc une suite
arithmétique de raison 4.
2.a) Caculez :
Vi=Vo+Vvi+...+Vy et Wo=Wo+ W+ ... Wy
Comme v, = 3" lasuite (v») est la suite geométrique de premier terme 1 et deraison 3. On a
1 _3n+l 3n+l_1

doncV,=

1-3 2
. . o~ UO+Un
Comme (wW») est une suite arithmétique, W, = (n+1) >
Orwy,+w,=4x0 —-3+4n-3=4n-6.
Onadonc W, = (n+ 1)(2n-3) =22 —n-3.
b) Déduisez-en, en fonction den, Uy + Uy + ... + Un.
3n+1_1

Commeu,=Va+W,, Ug+ U+ ...+ U=V + W, = +2n2—n-3.
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